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Maximos y minimos de una funcion

Si f es una funcién dada, decimos que en un punto m de su dominio, existe un maximo
relativo si existe un entorno a dicho punto (es decir un intervalo abierto ) tal que, para
cualquier valor de dicho intervalo abierto, la funcion es menor o igual que el maximo es decir

f tiene un maximo relativo en M si se cumple
Vx € (a,b) con a < M < b, f(M)=f(x)

Y andlogamente para el minimo relativo, es decir, una funcién c
relativo en m, si en torno a dicho valor (es decir, para todo p que
intervalo abierto) se cumple que la funcién es mayor o igual que

VN

f tiene un minimo relativo en m si se cumple
Vx € (a,b) con a < m < b, f(m)<f(x)

Con esto quiero dejar claro que
puede alcanzarse INFINITAS . ’ olutos)

Vx € Domf(x), f(M)=f(x)

imo absoluto, que serd el valor mas pequefio de todos los que

f tiene un mi absoluto en m si se cumple que

Vx € Domf(x), f(m)<f(x)

Es importante observar, que la condicidn es necesaria pero no suficiente, es decir que para
que la funcidn tenga un maximo o un minimo (del tipo que sea) NO ES SUFICIENTE con que
para todo punto del entorno del maximo (analogamente para el minimo), la funcién tome
valores menores o iguales que los que toma en el maximo, basta con observar el siguiente
ejemplo (ver Fig. 1), en donde la funcion constate y=3, no alcanza ninglin extremo y sin
embargo cumple con las condiciones descritas arriba.
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Fig. 1: llustracion de una funcion que no alcanza ni ma
ni minimo y cumple con la condicién
Teniendo esto en mente, pasemos al estudio de varias funciones sirvan como ejemplo:

a)
5 )

Se tra hatada” en torno al vértice. Corta a los ejes en los puntos
—2+3 go que cumple con la condicién de maximo absoluto en los
punto ervalo[—V2+3, V2 + 3]

b) Aquite o tipico de una funcién cubica, que alcanza un minimo y un maximo

relativos

maxima- relative

minimio relativa
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Hay que tener en cuenta, que como caso particular de la definicion mostrada arriba,
podriamos aplicar la siguiente:

Una funcidn tiene un maximo relativo en c, si en un entorno de dicho punto, la funcién
pasa de ser CRECIENTE A DECRECIENTE.

Una funcién tiene un minimo relativo en c, si en un entorno de dicho punto, la funcién
pasa de ser DECRECIENTE A CRECIENTE.

Este concepto tiene que ver con la derivada de la funcién y |
de utilidad a la hora de calcular de forma exacta los puntos en
maximos y los minimos.

c)

la préxima unidad y que se denomina seno y ademas como se
ca (de periodo T=2m) Desde luego, alcanza maximos y minimos
tos, en particular

;. T ’
Maximos: > + en donde K toma los valores de los niumeros enteros.

. 3 . .
Minimos: 7” + 2Km en donde igualmente, K es un nimero entero -2,-1,0,1,2....

Observar que al ser periddica, los maximos y los minimos se repiten al pasar un periodo, es
decir, al sumar o restar 2m, es por eso, que hay que sumarle y restarle unidades de 2m.
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d)

Aqui tenemos un ejemplo de funcidn discontinua en 0 y sin embargo ahi también alcanza el

minimo absoluto, puesto que podemos encontrar un entorno a la derecha de dicho punto, de




